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Tronc commun Sciences BIOF
La correction Série N°6 : L’ordre dans : R

Exercicel : (*) I) Comparer les réels suivants :

1) g Ty ‘;2 et % 3) 25 et 52

7 4
Corrigé : Comparer a et b revient a étudier le signede: a—b.
1) On compare =2 et 19 . ;155_(_5):__15+§=_60+105=£>0
7 4 7 4 7 4 28 28
Donc __15>_E ou __152_§
7 4 7 4
2) On compare 12 g 15, 12 15 -48-105 165,
7 4 7 4 7 28
Donc : —12 % ou _71235

3) On compare 245 et 52 :0na: (ng)z _20 et(g,\/i)2 _50 et 50-20=30>0
Et puisque 2\/§et5\/§sont positifs alors : 52> 245

Exercice2 : A) Soient a et b deux réels tel que : a<b
Comparer: 1) 5a et 5b 2) —13a et —13b
B) Soient a et b deux réels strictement positifs tel que a<b Comparer :

1) a® et b? 2)\/§etx/5 3)let%
a
C) Soient a et b deux réels négatifs tel que : a<b ; Comparer: a* et b?
Corrigé : Soienta et b deux réelstel que: a<b
A) On compare 5a et 5b :ona: 5a—5b=5(a—b) Etpuisque a<b alorsa—b<0
Etona: 5>0 donc: 5a<5h.
2) On compare —13a et —13b :
Ona: —13a—(-13b)=-13a+13b=-13(a-b)
Et puisque a<b alorsa—b<0
Etonaaussi: —13<0 donc —13a>-13b
B) Soient a et b deux réels strictement positifs
Telque: a<b
1) Oncompare a® et b®:
Ona: a’-b*=(a-b)(a+b) etona: aetb deux réels strictement positifs donc a+b>0
Et puisque a<b alorsa—b<0
Alors: (a—b)(a+b)<0 Dou a®<b?

(Va-vb)(Va+vb) & - b’ a-b

2)Oncompare:*\/get\/63 Ja—b = Jaidb " Ja+db  Ja+b

Ona: a<b alorsa—b<0.

Et puisque \/5 + \/B >0 car c’est la somme de deux nombres positifs
d

Donc Jg_?/BSO d’ou : \/ES\/B

+

3) On compare L et % ‘ona:1_1_b-a
a

a b ab
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Etona: a<b alorsb—a>0

Et puisque : a et b deux réels strictement positifs alors ab > 0 car c’est le produit de deux nombres positifs

Donc : b_—azo d’ou: 121
ab a b
C) Soient a et b deux réels strictement négatifs tel que a<b On compare : a® et b?:
Ona: a’-b’=(a-b)(a+b)
Etona: a et b deux réels négatifs donc a+b<0
Et puisque a<b alorsa—b<Oparsuite : (a-b)(a+b)20 Do a*=b?*.

Exercice3 : Comparer a et b dans les cas suivants:

-1
1) a:2—\/§et b:\/_
5+2
2

) a=—2X_cpot
— e —
1+ x*

1

J2+1
(2-¥5)(2++6) 2_5° 4-5 1

Corrigé:l)a:Z—\/gz =

2+J§ 2+J§ _2+\/§:2+\/§
Donc: a=b

2) On calcul la différence : a-b
2x2 axe-1-x'  xto2e+l (X)) -2x2+l (x2-1)

3) a=2-\b5et b=

2

1+ x* 1+x* 1+ x* 1+x* 1+x*
Or: x*>0 carx* = (x2)2 et le carré est toujours positif donc : x* +1>1>0

a—b

On a aussi : (x2—1)2 >0 car le carré est toujours positif

(X2_1)2 <O
Donc: — =
1+x*
2X2 <1
Par suite : S
1+x*

1
\/§+1

On compare : \/getZ :ona \/52:5et 2)’=4 donc: \/§>2 et par suite a = 2-5)eR™
(2

3) Comparons : a:Z—\/get b=

>0

Et b L
ona: D=
\/§+1

Par suite : a<b
Exercice4 : (**) Soient aet b deux nombres réels tels que : a? +b? =2

1) Montrer que : (a+b)2 =2(1+ab)

2) En déduire que : si aet b sont positifs alors a+b>+2
Corrigé :acR et beRR et a>+b*=2

1) Ona: (a+b) =a’+2ab+b’ =(a®+b)+2ab =2+ 2ab

Donc : (a+b)2 =2(1+ab)
2) Onab>0et a>0: équivaut acR’ etbeR"
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Donc: a+b>0 et ab>0 par suite : 1+ab>1
Et puisque : (a+b)’ =2(1+ab) alors (a+b)’ >2

Implique : a+b>+/2 cara+bh>0
Exercice5 : (***) Soient a et b deux nombres réels non nuls qui ont le méme signe

11
Montrer que : (a+ b)(ngBj >4

Corrige : Soient a et b deux nombres réels non nuls qui ont le méme signe
Etudions le signe de : (a+b)(l+lj_4
a b

2
(a+b)[1+%j_4:1+%+9+1_4 :§+9_2 _a?+b?-2ab _ (a—h)

a a b a ab ab
Ona: (a—b)2 >0 pourtous a et b de R ; et comme a et b non nuls qui ont le méme signe
Alors: ab>0

(a-b)’

ab

Donc : >0 ce qui signifie que(a+b)(l+a_42 0
a

Par suite : (a+b)(l+1)24 si a et b sont deux nombres réels non nuls qui ont le méme signe
a b

Exercice6 : (**) Soient : a; b et ¢ des réels strictement positifs tel que : % <1.

Montrer que : a.axrc
T bre
Corrigé : Comparer 2 et 2 revient a étudier le signe de : 2+ — 2
b b+c b+c b
a+c_a_b(a+c)-a(b+c) ba+bc—ab-ac
b+c b b(b+c) b(b+c)
— c(b—a . , . .
Donc: 2F¢_2_ bc—ac _ ( ) et puisque : b et ¢ des réels strictement positifs

b+c b b(b+c) b(b+c)

Alors : b(b+c)>0 eton aaussi : 231

Donc: bx%gbxl c’est a dire: a<h

Par suite: 0<bh-a .

, a+c_a
Donc: 2£€_25 ¢ et par conséquent: —— > =

b+c b b+c b
Exercice7 : (**) Soient x et y deux nombres réels tel que : X<y

Et a et b deux nombres réels tel que a>0 etb>0et a+b=1

Montrer que : X <ax+bhy <y

Corrigé :

Pour montrer que: X < ax+by <y onvamontrer que: ax+by <y (@) et Xx<ax+by(Q®)
a) Montrons que : ax+by <y ()

Pour montrer que : aX + by <y (1) on va montrer que : y—(ax+by)>0 ?
y —(ax+by)=y—ax—by

=y —Dby—ax

=y(1-b)—ax orona: a+b=1donc: a=1-b
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= ya—ax
=(y-x)a
Orona: a>0et X<Yydonc: 0<y—X
Alors: y—(ax+by)>0
Par suite : ax+by <y (1)
b) Montrons que : X < ax+ by (2)
Pour montrer que : X < ax + by (2)on va montrer que : ax+by —x>02?
ax+by —x =(ax—x)+by
=x(a—1)+by orona: a+b=1donc: a—1=-b
=—bx + by
=(y—x)b
Orona: b>0et: 0<y—X
Alors: ax+by—x>0
Par suite : X < ax+by ()

Conclusion : de (1) et (2) on déduit que : X <ax+by <y
9a-4b
3a-2b

Exercice8 : (**) 1) Soient a>0 etb <0 ;onpose: A=

Montrer que: 2< A<3

2) Soient a >0 etb >0 ; On pose : g 12a+10b
3a+2b
Montrer que: 4 <B <5
9a—4b

Corrigé :1) Soient a>0 etb<0 et A=

3a-2b

Pour montrer que: 2< A<3 onvamontrerque: 2< A1) et A<3(®

a) Montronsque: 2< A (D)

Pour montrer que : 2 < A (1) on va montrer que : A—2>0 ?

5 9a-4b o 9a—4b—2(3a—2b) _ 9a—-4b-6a+4b  3a
“3a-2b 3a—2b 3a—2b ~3a-2b

Puisqueona: a>0 alors: 3a>0®)

Puisqueona: b<O0 alors: 2b <0 etdonc: —2b >0

Donc : 3a—2b=3a+(-2b)>0(5)

>0

De : (4) et (5) on déduit que :

Donc: A—2>0
Par suite: 2< A(D)
b) Montrons que : A< 3(2)
Pour montrer que : A< 3on vamontrer que: 3—A>0 ?
3_A—3_ 9a-—4b _ 9a—6b—(9a—4b) _9a-6b-9a+4b -2
3a—-2b 3a-2b 3a—2b 3a—-2b
Puisque on a : 3a—2b=3a+(-2b)> 0(5)(déja montrer)
Et Puisqueona: b<0 alors: 2b<0 etdonc: —2b>0
—2b
3a—2b

3a—-2b

>0

On déduit que :
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Donc: 3—A>0
Par suite: A<3(2)
Conclusion : De (1) et (2) on déduit que : 2< A< 3
12a+10b
3a+2b
Pour montrer que: 4< B <5 onvamontrerque: 4<B (1) et B<5(2)
a) Montrons que: 4 < B (1)
Pour montrer que : 4 < B (1) on va montrer que : B—4>0 ?
12a+10b 4_12a+10b—4.(3a+2b)_12a+—10b—12a—8b__ 2b

3a+2b 3a+2b 3a+2b 3a+2b
Puisqueona: a>0 alors: 3a>0®)

Puisqueona: b>0 alors: 2b >0

Donc: 3a+2b>0(5)

2) Soient a>0 etb>0 et B=

B—4=

2b
>0
3a+2b

De : (4) et (5) on déduit que :

Donc: B—4>0

Par suite : 4< B (1)

b) Montrons que : B <5(2)

Pour montrer que : B <5on vamontrerque: 5—B>0 ?

5_B__5_12a+1m3_15a+10b—@2a+10b)_15a+10b—12a—10b_ 3a
3a+2b 3a+2b 3a+2b 3a+2b

Puisque on a : 3a+2b >0 (5)(déja montrer)

Et Puisque ona: 3a>0®%)

3a
>0
3a+2b
Donc: 5—B>0
Par suite : B<5(2)
Conclusion : De (1) et (2) on déduitque : 4<B <5

Exercice9 : (**) Soient: 1<x<3 et %g y<1.0n pose : E=x2—y2+2x+2y

On déduit que :

1) Trouver un encadrement de E : et déterminer son amplitude.
2) Vérifier que : E =(x+Y)(Xx—Yy+2) eten déduire un autre encadrement de et comparer les E

amplitudes des deux encadrements.
3) En déduire que : 4<E<9.

Corrigé :1) Encadrement de : E = X° — y2 +X+Y
Ona:1<x<3 et %sysl donc:1<x*<9 et %s y? <1 donc: —1§—y2£—%
Etona: 2<2x<6et1<2y<2

Donc : 1+—1+2+2£x2—y2+x+y£9+(—%j+6+2

Ce qui signifieque : 4<E s67r7 (@)

Son amplitude est : %7—4 = %1 =12,75
2)Ona: E=X—y*+2x+2y
Donc: E=(x+y)(x—y)+2(x+Y)
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Et par suite : E=(Xx+y)(x—y+2)

Déduction :ona: 1<x<3 et X < y<1l.
2
Donc : §§x+y£4(1)

Etona: —1s—y3—% donc:1-1< x—ySB—% ce qui signifieque: 0<x—y<

N

Par suite on a: 23x—y+2§% (2)

De (1) et (2)on déduit que : 3<(Xx+Y)(x-y+2)<9

Ce qui signifie que : E donc c¢’est un autre encadrement de (,B) 3<E<Z9

Son amplitude est: 9-3=6<12,75

Exercicel0 : (*) Compléter les expressions suivantes a 1’aide des symboles : € ; ¢; C; & :

0..]0:5] ;  5..]0;5];  2.[L5]; 1.[2+400[ —1...]-0;0]; {0;1;2}..[0;3

{0,1,2}..[0;2] ; ]0:3...Q.

Corrigé :0¢0,5] ; 5€]0;5]; 2€[L5]; 1e[2;+00[; ~1e]-o0;0]; {0;1,2} [0;3] ; {0;1,2} 2[0;2] ;
10:3[2Q carﬁe]o;3[et\/§§£ Q

Exercicell : (*) Représenter les ensembles suivants sur la droite réelle puis les écrire a l'aide d'intervalles :
a)—3<x<2 byx>7 c)l>x d) 4<x<l e)—%sxs% :
Corrigé : a)-3<x<2 Signifie que : x €[-3;2]

.-a-;-;:u;.zae;s|

b)x>7 Signifie que: Xe[7;+o0]

1 d 1 o2 3 & 5 6 1L o8 -,
c)1>x Signifieque: Xxe&]-o0;1
|

" } 3 b
B -7 -6 -5 -4 -3 -2 -l C| 2 03 ¢ 5 68 7

3

d) —4<x<1 Signifieque: Xxe[-41]
“ | o
% 71 -6 -5 4 3 -2 108 L 2 3 & 5 & 7 &8 x
e)_ 1 L Signifie que : X | —=;+
—_<x<Z . -,
p = X=y SlOnTed 2'2
|
7 6 5 -4 -3 2 1,011 2 3 4 5 6 1 8 3

Exercicel2 : (*) Calculer 1 ~J et 1wJ danslescassuivants:1) 1 =]-37] et J=[-1+0[

2) I=Foo8 et J=[410] 3) 1 =[010 et J=[-5-1]
4) | =[%2,2} et 3 =}—1§[
Corrigé :1) 1 NI =]-17] et 10U =]-3+x] 2) InJ=[45 et UJ=]-010]

) 1NI=a et 1UI=]-12]4) mJ:{—%;g{ et 1UJ=[-510]

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB

1o



http://www.xriadiat.com/

Exercicel3 : (**) Résoudre dans R les inéquations suivantes :
1) (x=5)(x—2)<(x—5)(2x—-3)

2) (3x—2)" > (x-1)°

3) 3x—-2

Corrigé : 1) L’inéquation n’est pas de ler degré et le second terme de 1’inéquation n’est pas nul. Il faut
pouvoir revenir a une forme factorisée avec un second terme nul.
On annule le second terme. L’inéquation devient alors :

(x=5)(x—2)<(x-5)(2x-3) Equivauta: (x—5)(x—2)—(x—-5)(2x-3)<0

On factorise par : (x—5)

Equivaut a: (x—5)[ (x—2)—(2x-3)]<0

Equivauta: (x—5)(x—2-2x+3)<0

Equivauta: (x—5)(-x+1)<0

Nous sommes revenus a la forme factorisée.

On remplit alors un tableau de signes en ayant pris soin auparavant de calculer les valeurs frontiéres
Xx—5=0 Equivauta: x=5

—X+1=0 Equivauta: x=1
On a le tableau de signes :

x —0o 1 5 +00
x5 - -+
-x+ 1 + — —
(x = 5)-x+1) = 0 + —

En conclusion pour que le produit soit strictement négatif, nous avons deux possibilités : x<lou x>5

La solution est donc : S =]-0,1[ U5, +e0]

2) (3x—2)" > (x-1)’

Remarque : On pourrait étre tenté de supprimer les carrés de chaque coté de la relation d’ordre, c’est a dire
d’écrire : 3x — 2 > x — 1. On obtiendrait une partie de la solution, mais pas toute la solution.

En supprimant les carrés, on change 1I’énoncé.
On procédera donc de la méme maniére que 1’exemple précédent. :

(3x—2)2 >(x—1)2 Equivaut a : (3x—2)2 —(x—l)2 >0
Equivaut a : [ (3x—2)—(x-1)][(8x—2)+(x-1)]>0
Equivauta: (3x—2-x+1)(3x-2+x-1)>0
Equivaut a: (2x—1)(4x—3)>0

Nous sommes revenus a la forme factorisee.
On remplit alors un tableau de signes en ayant pris soin auparavant de calculer les valeurs frontieres

2x—1=0 Equivauta: x =

4x—3=0 Equivauta: x=

DNlw NP
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On a le tableau de signes :

1 3
X -0 - - +00
2 4
2x =1 - +
4x -3 - - q]
(2x - 1D)({dx-3) + I} — 4]
3) 8-2x >0 ;Avant de commencer a résoudre, il faut déterminer I’ensemble de définition, c’est a dire des

X+5
valeurs de x pour lesquelles le quotient existe. Cela revient a déterminer la ou les valeurs interdites, c’est a
dire les valeurs de x qui annulent le dénominateur.
a) Valeur interdite ou ensemble de définition de cette inéquation :
Le denominateur est nul si : x+5=0 Equivauta: x=-5

On a donc définition de cette inéquation est : D, = R—{—S}

Le signe du quotient sur I’ensemble de définition est le méme que celui du produit. On cherche donc les
valeurs frontieres.

Xx+5=0 Equivauta: x=-5

8—2x=0 Equivauta: x=4

X —oo -5 4 +0o0
B—2x 4 - 4] -

x+5 - - +

8 —-2x

xX+35 ‘ i

En conclusion pour que le quotient soit positif ou nul, onadonc : -5<x<4
La solution est Donc : S = ]-5;4]

4) A < 3 ; Avant de commencer a résoudre, il faut déterminer I’ensemble de définition, c’est a dire des

X+1
valeurs de x pour lesquelles le quotient existe. Cela revient a déterminer la ou les valeurs interdites, c’est a
dire les valeurs de x qui annulent le dénominateur.
a) Valeur interdite ou ensemble de définition de cette inéquation :
Le déenominateur est nul si : x+1=0 Equivauta: x=-1

On a donc définition de cette inéquation est : D, = R—{-1}
On annule le second terme et on réduit au méme dénominateur :

4 3 Equivaut a : 4 _3<0 Equivaut & : 4=3x=3 g Equivaut & : —x+1_
Xx+1 X+1 X+1 X+1
On cherche les valeurs frontiéres :
—3x+1=0 Equivauta: x =%
X+1=0 Equivauta: x=-1
On a donc le tableau suivant :
1
x —-00 -1 = +oo
2
=3x+ 1 + ER 0 —
x+1 - ) + +
=3x+1
u - + 0 -
x+1

100
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En conclusion pour que le quotient soit négatif ou nul, onadonc: x<—-1ou x> =

3
. 1
La solution est donc : S = ]—oo,—l[ u[g,m{
E 14 S Lal.0 =2
xercicel4 : (**) Soit: Xe|——;1| ;Onpose: A=
) 2 P X+2
1) Donner un encadrement du nombre A et préciser son amplitude
2) a) Déterminer les deux réels a et b tels que : A= a+m
b) Déterminer un autre encadrement du nombre A et préciser son amplitude
3) Déterminer le plus fin des deux encadrements précédents de A
1
Corrigé :1) Xe {—E;l} Signifie que : —%g x<1
2X+3
Encadrementde: A=
X+2
2X+3 1
Ona: A= =(2x+3)x———etona —L<x<1
X+2 2 2
Donc —-1<2x<2
Donc: —1+3<2x+3<2+3 Clest-a-dire: 2<2x+3<5(1)
Etona :—%s x <1 donc —%+2§ X+2<1+2 C’est-a-dire : gs X+2<3
1 2
Alors: —<——<—
3 x+2 3
On fait la produit membre a membre de (1) et(2) on trouve : zxé <(2x+3)x 5= 5><§
X+
Donc %s As% est un encadrement du réel A d’amplitudes r = %—% =g
2) a) Déterminons les deux réels a et b tels que :
2X+3  2x+4-1 2(x+2)-1 2(x+2) -1 -1
Methode1 : A= = = = + N
X+2 X+2 X+2 X+2  X+2 X+2

Donc: a=2etb=-1
Methode2 :(identification)

b _a(x+2)+b ax+2a+b ax+(2a+b)

a-+ =
X+2 X+2 X+2 X+ 2
b . 2X+3
A=a+——Equivauta: zw
X+2 X+2 X+2
Equivauta: 2x+3=ax+(2a+b)
Equivaut a : a=2
a " |2a+b=3
.. . a=2
Equivaut a :
b2
1
Dou: A=2———
X+2

b) Déterminons un autre encadrement du nombre A et précisons son amplitude
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Ona: A=2—-——— et—lsxgl
X+2 2
Donc : —%+2£x+2£1+2 C’est-a-dire : §SX+ZS3
Donc:lgisg etalors:_ES— 1 s-i
3 x+2 3 3 X+ 2 3
Donc:2—332— 1 32—l C’est-a-dire : ng— ! s§
3 X+2 3 3 X+2 3

Par suite : gg Agg est un autre encadrement du nombre A et son amplitude est : g_g = %

3) Déterminons le plus fin des deux encadrements précédents de A :

Le plus fin des deux encadrements précédents de A : est celui qui a I’amplitude le plus petit

2 pa< % : est un encadrement du réel A d’amplitudes r = %_3 _8

3 3 3

4 5 . : .5 4 1

— < A<= :estunencadrement du nombre A et son amplitudeest: =~ ==

3 3 3 3 3
: .4 5 1 8

Le plus fin des deux encadrements est : 3 <A< 3 car 3<3

Exercicel5 : (**)
1) Soient X et y deux réels tels que : X e[-2;5] et y [-3;—-1]

Simplifier : A=2[2x+7|—|3y|+2|y+8—[2y —X|
2) Simplifier les nombres : B=,/(5\/7—59\/§)2 ; C=‘3\/§—2«/§‘ ; D=‘—5\/1_3—13«/§‘ et E=y7-43

. , _ 1
3) Soient @ et b deux réelstelsque: aeR™ et bE{Oig}

simplifier : F =[(30-1)° ; G=y{(a-5)

4) Résoudre les équations : a) [5X+2|=8  b) [-2x+1=-1 c) [2x+1=[3x—4|

5) Résoudre les inéquations : a) [2x—3[<1  b) |6X +11|2% c) 2<[10x+2|<5
Corrigé :

1) Soient X et y deux réels tels que : X €[-2;5] et y [-3;—1]

Simplifions : A= 2|2x+7|-[3y|+ 2|y +8—[2y— X
A=2|2x+7|-3y|+2|y +8/—[2y — |

3) Ona: xe[-2;5] donc: 2<x<5

Donc: 4<2x<10alors: 3<2x+7<17c’est-a-dire : 2x+7>0
Donc : [2X+7|=2x+7

4) Ona: ye[—3;—1] donc: -3<y<-1lalors: -9<3y<-3c’est-a-dire: 3y <0
Donc : [3y|=-3y

5) Ona: ye[-3-1] donc: —-3<y<-lalors: 5<y+8<7cest-a-dire: y+8>0
Donc: |y +8/=y+8

6) Ona: -3<y<-lalors: 6<2y<-2et -5<-x<2
Alors : —6+(—5)<2y+(—x)<—2+2 c’est-a-dire: -11<2y—-x<0donc: 2y—x<0

Donc: A=2(2x+7)+3y+2(y+8)+2y—x
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Donc: A=4x+14+3y+2y+16+2y—X

Donc: |[A=3x+7y+30

2) Simplifions : B= /(547 -5943)

B = /(57 -5043) =[5v7 593

Ona: (5\/7)2 =175 ; (59\/5)2 =10443  donc: 547 -593 <0
Alors : B:-(5ﬁ—59¢§)=59¢§—5ﬁ

Simplifions : C =‘3\/§—2«/§‘

Ona: (3«/5)2 =18 ; (2\/5)2 =12 donc: 3V2-24/3>0

Alors : C =‘3J§—2J§‘=3J§—2J§

Simplifions : D =‘—5J1_3—13J§‘

D =|-5V13 ~13V5| = |- (5v13 +1345 )| = [5v13 +13V5] car |-X| =||
Alors : D=513+135 Car: 5413 +13/5 >0

Simplifions : E=\/7—4\/§
E=\/(J§)z—2x2J§+22 =\/(\/§—2)2 =[\3-2|=—(v3-2)=2-V3 car V3-2<0

: . . 1
3) Soient a et b deuxréelstelsque: aeR™ et be{O;g}
Simplifions : F = /(30-1)°

> 1
F=(3b-1)" =[3b-1 Orona: be{oig}

1
be {0;5} Signifieque: 0<b < %

Donc: 0<3b <1 c’est-a-dire : —1<3b—-1<0
Donc : F =[3b-1]=—(3b-1)=1-3b

Simplifions : G = /(a-5)° =[a—5|

aeR" Signifie que: a<0 c’est-a-dire: a—5<-5

Donc: a-5<0

Donc: G=[a-5=-(a-5)=5-a

4) a) Résolution de I’équation : [5X+2| =8

On a les équivalences suivantes :

|5x +2| =8 Signifie que : 5x+2=8ou 5x+2=-8
Signifie que : 5x=60u 5x=-10

Signifie que : x:gou X=-2

Donc: S = {—2;9}
5

b) Résolution de I’équation : |—2X +1| =-1
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Une valeur absolue ne peut pas étre strictement négative
Donc: S=¢

¢) Résolution de I’équation : |2X +1| = |3X — 4|
Egalité de deux valeurs absolues :
Régle : L’égalité |a| = |b| est équivalentea:a=boua=-b
Cela découle du fait que par exemple |5| = |-5]
|2x+1| =[3x—4| Signifie que : 2x+1=3x—4 ou 2x+1=—(3x—4)

Signifie que : —x=-5 ou 2x+1=-3x+4
Signifieque: x=5ou 5x=3

Signifie que : x=5 ou x:%

3
Donc: S=9=;5
onc {5 }

5)a) Résolution de I’inéquation : |2X —3| <1

Régle : [x—a|<r estéquivalentea: -r <x—a<r avecr >0
D’aprés notre regle, on a donc :
|2x—3 <1 Signifie que : ~1<2x—3<1

Signifie que : —1+3<2x—-3+3<1+3
Signifieque: 2<2x<4

Signifieque : 1<x<2

Donc: S =[1; 2]

. : , 1
b) Résolution de I'inéquation : |6 +11|> 5
Regle : |x—a| > T estéquivalentea: X—az2r ou X—as<-I avecr>0

1
|6X+11|ZE Signifie que : 6x+112% ou 6x+1ls—%

Signifie que : 6x2%—11 ou 6xs-%—1l

Signifie que : 6x2—% ou GXS—%7

. 65 67
Signifie que : x2—£ ouU X<——

36
Donc: S = :|—oo;—g:| u[—§;+oo[

¢) Résolution de I’inéquation : 2<[10x+2/<5
2<[10x+2| <5 Signifie que : [10x+2|<5 et [L0X+2|>2
e Résolution de I’inéquation : |10X + 2| <5

[10x+2|<5 Signifie que : -5<10x+2<5

Signifieque : 5-2<10x+2-2<5-2
Signifie que : —7 <10x<3
7 3

<x<

Signifieque ; —— < x<—
g q 10 10
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Donc: S, = [—%%}

e Résolution de I’inéquation : |10X + 2| >2
[10x+2|> 2 Signifie que : 10x+2>2 ou 10x+2<-2
Signifieque: 10x>0 ou 10x<—4

Signifieque: x>0 ou xs-é

Donc : 82 = j|—oo; —§:| U [0, —|—OO[

Finalementona: S=S, NS, = ——;—:lm :‘—oo;—g}u[OhLoo[
10 10 5
Donc: S=S,NS, = —l;i}m }—oo;—z:lu[o;ﬂ%o[
10 10 5

Donc: s = _l;_g v o;i
10 5 10

Exercicel6 : (**) Donner une valeur approchée décimale de /10 par défaut et par excés a 3x107°%prés
(Utiliser la calculatrice :)(Jl_o = 3.16227766...)

Corrigé : Ona:.3.162 <10 <3.165

Etona: 3.165-3.162=0.003=3x10"°

Donc: 3.162 est une valeur approchée décimale du réel J10 par défaut & 3x10°°pres.

Et 3.165 est une valeur approchée décimale du reéel J10 par exces a 3x107° pres.

Exercicel? : (**) Soient xeR ; yeRtel que : [x—3<let|3y —x—6|<2

1) Montrer que : X ; VY sont deux éléments de I’intervalle [2;4]

2X
2) On pose A= m ; donner un encadrement de A en précisant son amplitude

3) Montrer que : Eest une valeur approchée de A a %prés
Corrigé :1) |x—3 <1 signifie -1<x—-3<1
Signifie -1+3<x—-3+3<1+3
Signifie 2<x<4
Signifie x[2;4]
By —x—6| <2 Signifie -2<3y—x-6<2
Signifie -2+ x+6<3y<2+x+6
Signifie x+4<3y<x+8
Ona: 2<x<4 donc: x<4 donc: Xx+8<12 et 3y<x+8
Donc: 3y <12
Donc: y<4()
Ona: x+4<3y et 2<xdonc:: x+4<3y et 6<x+4
Donc: 6 <3y
Donc: 2<y(2)

De : (D et (2) on déduit que : 2< y <4 Signifie y €[2;4]
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2X
=2X X%
2X+Yy 2X+

Ona:2<x<4et2<y<4
Donc: 4<2x<8 et 2<y<4
Donc: 6<2x+y<12 et 4<2x<8

2) On pose A= ; cherchons un encadrement de A en précisant son amplitude

1 1
D : —< <—et 4<2x<8
one 12 2x+y 6e X
Donc:iSZXx 1 §§

12 2X+y 6
1

Donc : c’est un encadrement de A son amplitude est : %_ 3= 1

3) Montrons que : %est une valeur approchée de A a %prés
Oona: f<a<?donc: 1 183, 13_4 13
3 3 3 15 15 3 15
Donc : _EgA_QSL
15 15 15
Donc : _ESA_ESL
15 15 15

Donc : %est une valeur approchée de A a %prés

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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