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Tronc commun Sciences BIOF

La correction Série N°4 : L’ordre dans : R

Exercicel : (**) Comparer a et b dans les cas suivants :

1) a=2-3et b=(2—\/§)2

2) a=5+2et b=125+1042
3) a=\/1_0et b=3+7
4y a=4+417et b=32+\17

2
Corrigé :1) Comparons : a=2-3et b=(2—\/§)
On calcul la différence : a-b

-t (2 )26
22 B2 ] (o ) a-2-) (o) -1

On compare : \/§et2 ;ona \/5)2
2

—_—
Il

On compare : \/§et1:0na (x/ﬁ) :3et(1)2=1 donc : \/§>1 et par suite a=+3-1eR"

Donc: a—b>0
Par suite: a>b

2) Comparons : = 5+\/§et b= \/25+10«/§
Puisque : a= 5+\/§et b= \/25+10\/§ sont positifs on va comparer leurs carrés :
2 2
a2=(5++2) =(5) +2x5xV2+(2) =27+10y2
2
b2=1/25+10v2 =25+102

Puisque : 27 > 25alors : 27 +1072 > 25+10+/2
Alors : a2>D?
Conclusion : a>b

3) Comparons : a=+10et b=+/3+7
Puisque : a= \/1_Oet b= \/§+ﬁ sont positifs on va comparer leurs carrés :

aZ:(Jl_O)Z:IO
bZ:(\/§+\/7)2 :\/§2+2x\/§x\ﬁ+(\ﬁ)2 =10+2+/21

Puisque : 221> Oalors : 10+24/21>0+10 c’est-a-dire : b2> a2
Conclusion : b>a

4) Comparons : a=4+17 et b=32+417
Il suffit de comparer : 4 et W2
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Puisque : 4 et 32 sont positifs on va comparer leurs carrés :
2 2
Ona (3\/5) =18 et(4)" =16 donc: 3\/§>4

Onadonc: 3\/§>4 donc : 3\/§+ 17>4+\/17
Conclusion : b>a

Exercice2: (**) Soit x e R*;Comparer : 2/x —1letX
2 2

Corrigé : Ona: x—(2&—1):x—2&+1:(&) —2&x1+12:(&—1) >0
Donc: x> (2&—1) Si xeR'
Exercice3 : (**) Soient : a ; b deux réels distincts et strictement positifs.
1)Montrer que : a2+b2>2ab.

1 az+b?

<—< :

a’+b%2 ab 2a%b?
3) Déduire que : 3,75< J15<4
Corrige: a>0etb>0et azb
1)Montrons que : a2+b2 > 2ab
(a® +b2)—2ab=a’ —2ab+b2=(a—b)" >0 Car: le carré est toujours positif et a=h
Donc : a?+b?—2ab>0

Par suite : a2+b2 > 2ab
2 1 a2+Db2

<—< :
az+b2 ab 2a%b?
2 1
<—.
az+bz ab
1 2 az¢+b2-2ab_ (a-b)
ab a?+b? ab(a?+b?) ab(a?+b?)
On a(a—b)2 >0 Car : le carré est toujours positif et a=b
Etona: a>0etb>0donc: ab>0 etaussiona: a2+b2>0
(a-b)'
ab(a2+b?)
<i@

az+bz ab

2)Montrer que :

2) Montrons que :

a) Montrons que :

Donc :

Par suite :

b) Montrons que : 3 < & +b°
€20 = 28202

a2¢b? 1 a2+b? 2ab a?+b2-2ab (a-b)
2a2p2  ab 2a?b?z 2a2b2 2a2p? 2a2p?
On a(a—b)2 >0 Car : le carré est toujours positif et a=b
Etona: 2a%b?2>0
(a-b)
>
2a2h?
1 a2+hb2
Par suite : — <
ab 2a%b? @

De : (1) et(2) on déduit que :

Donc :

1 a%+b?

< <
az+bz ab 2a2h?
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3) Déduisons que : 3,75 <+/15 <4

Pennons: a:i>0 et b:i>0 onabien: azb

NG NG

5
1,151 o1 1
35 53 35
30 _ =8

Donc : 15 < —
2

Donc: 3,75<J1_5<4

Exercice4 : (**) Soit a est un réel strictement positif.

1) Montrer que : sia> 1, alors : a®>a?> a.

2) Montrer que : sia<1, alors: a®<a’<a.

Corrigé : De I’hypothése a > 1, on déduit d’une part que a2 > a (on multiplie les deux membres par a > 0)
et d’autre part que : a > a2 (on multiplie par a2 > 0).

Donc: a?>aeta®>a’etparsuite: a*>>a’>a.

De la méme fagon, lorsque : 0 <a <1 on démontre que : a°< a?<a.

_ o ) Ao 2a B 2a-1
Exercice5 : (**) Soient a € R* ; on pose —a2+1.et Y
1)Comparer: A et B
2) En déduire | ison d 2,2 t1’2

n déduire la comparaison de : —— et ——
P 21 %121
Corrigé :
1)Ona:A-B= 2a_ _2a-1
az+1 az
Don : A_B:2a><812—(a2+1)(2<’3t—1):2a3—2a3+a2—2a+1:612—2a+1
a?(a?+1) a?(a?+1) a?(a?+1)
(a_l)z . 2
Donc: A-B=———"-2>0 carOnaaussi: (a—1)" >0 et a?+1>0 eta?>0

a?(a2+1)
(le carré est toujours positif)
Donc: A>B etsi a=lona A>B

2)Ona A>B c’est-a-dire : 2a_,2a-1

az+1 a2

Si aceR*

Onprend: a=11eR"
Dong : bl 21zl oo 22 12
(1,1)2+1 (1,1)2 2,21 121
Exerciceb : (**) Soient : xet y desréelstelsque: 4<x<-let2<y<5
1) Donner un encadrement pour chacun des nombres suivants :
a) 2x+3y+7 b) 2x-3y-2 c) (2x—3)(3y+10) d) (2x—3)° —,/3y+10
2Xx—-3y-2 ot _ 3y+10
2X+3y+7 2X—-3y -2

2) En déduire un encadrement des nombres : A =
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Corrigé : Soient : xet y desréelstelsque: 4<x<-1et2<y<5
1)a) Encadrement de : 2x+3y+7

Ona: 4<x<-let2<y<5donc: 8<2x<-2 et 6<3y<15
Donc: -8+6<2x+3y<-2+15

Donc: -2<2x+3y<13

DonC: —2+7<2x+3y+7<13+7

Donc : [5<2x+3y+7 < 20|

b) Encadrement de : 2x -3y —2 =2x+(-3y)-2

Ona: -8<2x<-2et6<3y<15

Donc: 8<2x<-2 et -15<-3y<-6

Donc : —8+(-15) < 2x+(-3y)<-2+(-6)

Donc : —23<2x+(-3y)<-8

Donc: -23-2<2x-3y-2<-8-2

Donc : |25 < 2x—3y -2 <-10|

¢) Encadrement de : (2x—3)(3y+10)

Ona: -8<2x<-2 et 6<3y<15

Donc: -8-3<2x—3<-2-3 et 6+10<3y+10<15+10
Donc: -11<2x—-3<-5€et16<3y+10<25

Donc: 5<—(2x-3)<11 et 16 <3y+10<25

Donc : 5x16 < —(2x—3)(3y +10) <11x 25

Donc : 80 <—(2x—3)(3y+10) < 275

Donc : |-275 < (2x-3)(3y +10) < 80|

d) Encadrement de : (2x—3)° /3y +10 = (2x~3)" +(—/3y +10)

Ona: -11<2x-3<-5donc: 5<—(2x-3)<11

Donc : 25 <(-(2x-3))’ <121
Donc : 25 <(2x-3)° <121(D

Onaaussi: 6<3y <15 donc: 6+10<3y+10<15+10
Donc : 16 <3y +10 < 25

Donc : 16 < /3y +10 <+/25
Donc : —5<—,f3y+10 <-4(2)

Donc : () et ()donnent : 25+ (-5) < (2x-3)" +(~By +10) <121+ (-4)

Donc : 20 <(2x-3)° —/3y +10 <117

2Xx—-3y—-2

2) a) Déduisons un encadrement du nombre : A =
2X+3y+7
Ona: -25<2x-3y—-2<-10 et 5<2x+3y+7<20
1 1 1
Donc:10<—(2x-3y—-2)<25 et —<———<—
(2x=3y=2) 20 " 2x+3y+7 5
Donc : E<_(2X_3y_2)><;<§
20 2x+3y+7 5
Donc: 1<_(2x_3y—2)x;<5
2 2X+3y+7
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1

Donc: —5<(2x-3y-2)x————
2X+3y+7

<_l Par suite : |5 < A<_%

1

2)b) Déduisons un encadrement du nombre : B = )X ————
2X—-3y—-2

M=(3y+1o
2X—3y -2

Ona:16<3y+10<25 et —25<2x—-3y—2<-10
Ona:16<3y+10<25 et 10<—(2x—-3y—2)<25

1 1 1
Donc: 16<3y+10<25 et —<——————— < —
25 (2x-3y-2) 10

Donc : E<_(3y+1o)><;<§
25 2x—3y—2 10

Donc : —§<(3y+10)x;<—ﬁ
10 2x—3y—2 25

Par suite : |2 <B <_E
2 25
Exercice7: (*) Traduire chacune des expressions suivantes a I’aide d’un intervalle (ou une réunion
d’intervalles).

1) x>—4et x<-1 2) x>-3o0u x>3 3)x>2o0ux<0 4)x=2etx>0
Corrigé : 1) x>—4 et x <—1 Signifie que : X € |-4;+o0[ et X & |-o0;—1]

Signifie que : X € |—4;+oo[ M ]—o0; 1]
Signifie que : x € [-4;—1
2) x>-3 ou x >3 Signifie que : X €[-3;+00[ ou X & [3;+00]
Signifie que : X €[—3;+oo] U |3;+o0]
Signifie que : X € [~3;+o0]
3) x>2 ou x<0 Signifie que : X €[2;+0] ou X € |-0;0[
Signifie que : X & [-o0; 0[ U [2; +o0]
4) x=2 et x>0Signifie que : X ]-0;2[U]2;+00[ et xe]0;+00
Signifie que : x & (]—o0; 2[ W] 2;+o0[ ) M ]0; +o[
Signifie que : X & ]2;+o0[
Exercice8 : (*) On considére les intervalles suivants : A= |-;3] ; B=]-5;4] : C=]2,+]
Déterminer et écrire plus simplement les ensembles suivants :
AnB ; AnC ; AuUC; AUB ; BUC ; BNC
Corrigé : AnB=B=]-53]; AnC=]2,3] ; AUC=]-0:+x[=R ; AUB=]-0;4] ; BUC=]-5+c
BAC=]24]
Exercice9 : (**) Résoudre les systemes suivants :
X>-3 X>5 X>7 -3<x<0
1){x>2 2){x£4 3){X20 4){—7<x<10
Corrigé :{ c’est ’intersection 1) {X =3
X>2
x>-3 Signifie que: Xe[-3,+[

Et x> 2 Signifie que: X & |2,+o0

http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB

lon



http://www.xriadiat.com/

Donc : S = ]2,+90] N[-3,+00[ =]2,+o0[

X>=5
2 Ona:x<4 Signifieque: Xe& |[-x0,4
){x§4 g q ] ]

Et x> 5 Signifie que : X € |5,+%]

Donc : S = |5, 4] N]-0,4] =&

3) x>7 Signifie que: X e ]7,+o0]

Et x>0 Signifie que: X &[0,+o0]

Donc : S = |7,+o0[ N[0, +o0[ =]7,+0]
—-3<x<0

){— 7(x(10

xe|-7;10] Signifieque: -7<x<10

—3<x<0 Signifieque: xe&[-3;0]

Donc: S =]-7;10[ N[-3,0] = [-3;0]

Exercicel0 : Le jeu des erreurs
Cherche et explique les erreurs commises ci-dessous.

1)Résolution de I'inéquation : 2X+5<3x-1
2X+5<3x-1 Signifie que : 2X+5-2X<3x-1-2X
Signifie que : 5<Xx-1
Signifie que : 5+1<x-1+1
Signifie que : X<6
Donc : X & |-0;6
Alors : S =]-0;6]
2)Résolution de I'inéquation : —X+3>5
—X+32>5 Signifie que : —=X+3—-3>5-3
Signifie que : —X>2  Signifie que : X>-2
Donc : Xe[-2+00] Alors: S =[-2;+%[

11
3)Encadrement de —3X sachant que : X € [—5 ; ﬂ

TS ) PR
3’3 | Stgnifie que: - <x<

Signifie que : —gx(—s)g—Bxxs x(=3) Signifie que : 1<-3x<-1

Corrigé : 1) Dans la résolution de I'inéquation : 2X+5<3x -1
L’erreur : 5+1< X-1+1Signifie que : X>6

Donc : X [6;+90[ Alors : S =]6;+00]

2) Dans la Résolution de I'inéquation : —X+3>5

L’erreur : —X>2 Signifie que : X< -2

Donc : X € ]-0;-2] Alors: S =]-0;-2]

3) Dans I’encadrement de —3X :
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1 1
L’erreur : —%gxg% Signifie que : §><(—3)S—3><XS—§><(—3) Signifie que : —1<-3x<1

Exercicell : (**) 1) Calculer (3\/5—5)2 et comparer : 3\/5 et 5.

2) Simplifier 43 —3072 .
Corrigé :1) (32 -5) =(3(2) ~2x32x5+(5)’ =18-30y2x5+25 Donc : (3v2-5) =43-30v2
Ona: (3J§)2:18 et (5)2=25 donc 32 >5 Parsuite: 3/2-5cR-

2)V43-302 = (32 -5) =[2 -5 =—(3V2-5) car avz-scR
Par suite : \/43—30\/_2—3\/54—5

Exercicel2 : Résoudre dans R les équations suivantes:  1)|x—1]=5 2) [2x+1=[x-3
3[x+2=-1  4)|x-1+]2-x-3=0  5) [x-U+[2-x|-3=0
Corrigé :Méthode 1 (Equations ou inéquations de référence) :

Pour résoudre une équation (ou inéguation) avec des valeurs absolues, on peut essayer de se ra-
mener & I"'une des situations suivantes (@e R¥) :

l. [Kl=a=x=1ta,
2 xl€aexE[-a; al,
3 |xlzaexE]l-oo; —alula; +ool.
1) [x=1=5 Signifie que: x—1=50u x—-1=-5
Signifieque : x=60u x=-4 Donc: S = {-4;6}
2) [2x+1|=|x—3| signifie que : 2x+1=x~3 ou 2X+1=—(x-3)
Signifie que : 2x+1=x—-3 ou 2Xx+1=—x+3
Signifie que : x=—4 ou x=§ Donc: s z{_4;3}
3

3) [x+2/=-1 s=&  Car[x+220
4)|x=1+[3-x|-3=0

x—1=0 Signifie que : x=1
3—x=0 Signifieque: x=3

T —0 1 3 +0
-1 - 1:] + +
b1l —+1 | |
3—r + + 0 -
B—1 3z - l) —3
p—IHB—a-3| 12 -1 20T

Si: x<1alors : L’équation [X—1]+[3—X|—3=0 devient: —(x—1)+(3—x)—-3=0
Ce qui signifieque : 4—2x—-3=0

1
Ce qui signifie que : X= E <1:ponc: S, = {l}
2

Si : 1<x<3 alors I’équation devient : (X—l)+(3—X)—3=O
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Ce qui signifieque: =1=0 Donc: s, =
Si : x> 3 alors ’équation devient : (x—1)—(3—-x)-3=0
Ce qui signifieque : 2x—7=0

/ 7

Ce qui signifie que : X:EZ3 Donc: S, = 5
. 17
Par conséquent : S=S5,US,US, = 55

5) |-3x+4|+|-5+x| =10

2> On détermine les valeurs frontiéres de chaque valeur absolue :

—3x+4 =0 Signifie que : x :g

—5+x=0 Signifieque: x=5
2> On remplit un tableau de forme :

x —00 i 5 +00
3
|[-3x + 4 —3x+4 0 3x—4 11 3r—4
11 ) )
[-5 + x| 5—x 5 5—x 0 -5+ x
—4x4+9 = 10 2x+1=10 4x—-9=10
R 9 19
(E1) T =3 ¥ 3
possible possible impossible
. . 99
On obtient alors deux solutions : S = _ZE

Exercicel3 : Déterminer algébriquement et Graphiquement les valeurs de X pour lesquelles deux fois la
distance deX a 1 est égale a la distance de X a —5.

Corrigé :

1) Résolvons notre probleme Graphiquement :

Visualisons ce probleme sur la droite des réels.
4 2 6

Ll T T oxp

Graphiquement, nous nous apercevons qu’il y a deux positions de Xpossibles.

ﬁ soit X est dans I’intervalle [-5 ; 1] donc X se trouve aux deux tiers de la distance de -5 a1 :

M:—5+4:—1
3

2> soit X se trouve a I’extérieur de Iintervalle [5 ; 1], donc 1 est au milieu de —5 et X, :
Donc : X, =1+(1—(-5)) =1+6=7
Donc: g —{-17}

Donc: X, =-5+

2)Résolvons notre probleme ou équation algebriquement :
Ladistance de X a lestégalea: |X — 1|
Ladistance de X a —5 est égale a: |X — (=5)| = |X + 5

Donc le probléme revient a résoudre I’équation : 2 |X —1| = |X + 5|

2|x—1 =|x+5]| Signifie que : [2x—2|=|x+5|
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Régle : L’égalité |a| = |b| est équivalentea:a=boua=-b

Signifie que : 2x—2=x+50u 2x—2=—(Xx+5)

Signifieque: x=7 ou 2x—-2=-x-5

Signifieque: x=7 ou 3x=-3

Signifieque: x=7 ou x=-1

Donc: s ={-1,7}

Remarque : On s’apercoit sur cet exercice que la résolution graphique est plus compliquée que la résolution
algébrique,

C’est 1a que la puissance de I’algébre prend toute sa valeur.

Exercicel4 : (**)1) Simplifier : A= L 2 ! 2
(2] [z 6]

2) Soient X et y deux reelstelsque: 4<x<y

Simplifier : B = \/(x— y)’ +\/(4_ x)* —|y-3

3) Soient X et y deux réels tels que : xe]-12[ et ye]-5-3
Simplifier : C = 2[3x+3—|2y|+5]y +3|—-3|y —2x|

1 1
Corrigé :1) Simplifions : A= -

(2—\/5)2 (2+J§)2
_ L 2_ 1 i 1 3 1 1 1
A_\/(Z—«/gj \/(2+«/§j _‘2—«/5‘ 2+«/§‘_\2—\/§‘_‘2+\/§‘
A= : 2-\5<0 (22=4 ;\B2=5) et 2+y5>0

_(2_\/§>—2+\/§ Car:

a1 1 :—(2+\/§)—(2—\/§): -4 4 _[@
2-5 246 (2+45)(2-+B) 2252 4-5

1) Simplifions : B =\/(x—y) ++/(4-x)" -|y—3

Soient X et y deux réelstelsque: 4<Xx<y

B=(x—y)" +(4-x)" ~|y-3

B=|x—y|+[4-X-|y-3

Ona: 4<x<y alors X<y etdonc: x—y<0

Ona: 4<x<yalors 4<x etdonc: 4—x<0
Ona:4<x<yet3<4detdonc: 3<4<x<yetdonc:3<y etalors: y—-3>0

Donc : B==(x-y)—(4-x)-(y-3)

Donc: B=-—x+y—4+x—y+3

Donc: [B=-1

3) Simplifions : C = 2[3x +3/—|2y|+5|y +3/—3|y —2x|

Soient X et y deux réels tels que : xe|-L2[ et ye]-5-3

Ona: XG]—l;Z[dOHCZ —1<x<2 etdonc: -3<3x<6 et parsuite : 0<3x+3<9
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Donc : 0<3x+3 etalors: [3x+3=3x+3 : (1)

Ona: ye]-5-3donc: -5<y<-3etdonc: —10<2y <—6 par suite: 2y <0
Etalors: [2y|=-2Y : (2)

Ona: -5<y<-3donc: —2<y+3<0 parsuite: y+3<0 etalors: |[y+3=—(y+3) : (3)
Ona: —-l<x<2donc: -4<-2x<2et 5<y<-3etona: y—2x=y+(-2x)
Donc : —4+(-5)<y—2x<-3+2

Donc: —9<y—2x<-1 parsuite: |[y—2X=—(y—-2X)=-y+2x :(4)
D’aprés (1); (2) ; (3) et (4) on obtient : C =2[3x+3|—|2y|+5|y+3/—3|y —2x|
C=2(3x+3)+2y—5(y+3)+3(y—2x)

Donc: C=6x+6+2y—-5y—15+3y—6X

Donc: C=-9

Exercicel5 : (**) Sachant que : 2,645<+/7 <2,646

a) Que représente 2,645 pour N

B) Que représente 2,646 pour /7 ?

Corrigé : a) 2,645 est une valeur approchée du réel J7 par défaut a 10°° prés
b) 2,645 est une valeur approchée du réel J7 par excés a 10~° prés

Exercicel6 : (**) Sachant que : 1,38 < /2 <1, 42

Montrer que : ‘ﬁ—l, 40‘ < 0,02 et que peut-on déduire ?

Corrigé : Ona: 1,38 <+/2 <1,42 donc :—0,02<\/§—L40<0,02

Donc : [v2-1,40/<0,02

Donc :1, 40 est une valeur approchée du nombre \/E a 0,02 prés

Ona1,40<+2<1,40+0,02 donc 1,40 est une valeur approchée par défaut du nombre \/E 4 0,02 pres

Ona142-0,02<+2<1,42 donc 1,42 estune valeur approchée par excés du nombre \/E 4 0,02 prés
Exercicel? (***) Soit xe Rtel que : x>1
Jx

Onpose: A=
x—1

1) Montrer que : A-1=

1
Np Ny
2) a) Veérifier que : 24X -1 <X +/Xx-1<2x

<A-1< !

1
wxdx1 2(x-1)

1 1
3) a) Montrer que ;: — < —F—=F7—
) ) q y \/; 1

: 1
b) En déduire que :1+5 <A<

b) En déduire que :

1
2(x-1)

+1

4) Déduire que% est une valeur approchée de \/gavec la précision 2_10
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1
Corrigé : 1) Montrons que : A-1=
B | \/x—l(\/;h/x—l)

Soit xeRtelque: x>1

Jx [J_(J_J_)(J_+J_)

A-1= \/_ = \/Tl = \/_(\/_+\/_) (Le conjugue)
Al \/_—\/a _ X—X+1

3 1
N N s R T ) Nt O

2) a) Vérifions que : 24X—1 <X +4/x=1<2yx
Soit X>1 1 24X —1— (vx + VX —1) = 2VX=1=x ==L =x-1-x

Ona: —1<0 alors: x—1<Xx par suite : \/x—ls\& donc : \/X—l—\/;SO
D’ou: ZVX—l—(\/;+\/X—1)SO c’est-a-dire : 2\/X—1S\/;+»\/X—l@

D’autre part, on a : &+Jﬁ—2\/§=\/ﬁ—\/§ et comme m—\/;SO
Alors : &+m-2\/;30

Donc : \/;+\/a£2\/;@

D’aprés (Det (2)on obtient 2\/_ \/;+\/E < 2\/;

: 1
b) Déduisons que : A-1<

T T
Soit x>1 :Ona: 2»\/x—1s\/§+«/X—1£2\/§
Alors : 2Jx—1xe—l£\/x—lx(\/;+\/x—1)s\/x—1x2\/;
Alors : 2(x—1)£\/x—1><(\/;+\/x—1)£2«/X—1><\/;

1 1
<

1
2o 2T k(e 1) 2(x)

<A-1< 1

1
C’est-a-dire : < <—
. 2xx~1 2(x-1)

3) a) Montrons que : %S &ja
1 1 SxfxT-x _ yX(x=1)-x (\/X(X—l)—x)( X(X—1)+x)

Soit x>1,; —- = =X - 7

N e N N R N N A Ny

| ( X(X‘l)‘x)( X(X‘1)+X)_ x(x-1)-x2 ~ X2 — X — X2

X -1 x\/_\/_(mﬂ) _X\/;\/E(\/X(T—l)+x)_X\/;\/X—l(\/X(X—l)-FX)
1 1

x x-1 x\/;\/x—l(\/x(x—l)er)
Comme : —x<—1 et —1<0 alors : —x < Oet on sait que : X\/;\/X—l(»\/X(X—l)+X)>0
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—X 1 1
<0 cest-a-dire: —<——=—
x\&\/x—l(\/x(x—l)+x) ee X Jxx—1

1
2(x-1)

Donc:

b) Déduisons que : 1+% <A<

1

1
Soit x>1 ;0na: — alors : et comme : <A-1
X \/_\/x— 2X 2\/_\/X— \/_\/

Alors: L <A1 par suite : ié A-1< !
2x 2X 2(x-1)

Donc : 1+i£ A< 1
2X 2(x-1)

. x-1 1
Par suite : VXx—1+ <X < +\/x—1
2X 2\/ —

\/_ <
Donc : x—1+ &—Z 2\/_

Onprend : x =5 on obtient : —%s 5—930 et comme : Og%

4
N

4

+1

1_2

1
<=

1
Alors : __< __<_ donc :
20 V5 20 20

D’ou : % est une valeur approchée de \/gavec la précision %
: e 4 X2
Exercicel8 : (***) 1) a) Vérifier que pour toutx e R—{2}ona: > x 2+ X+ > %
4
b) En déduire que : si |x|<1 alors ﬂ—(2+x) < X2
2) Donner une valeur approchée du nombre : 0.999 a10° pres
X2 (2-|—X)(2—X)+X2 22-_x24+x2 4
Corrigé : 1) a) Soit : Xxe R—42} : 2+ X+ = = =
ge:1)a) { } 2—X 2—X 2—X 2—X
b) Soit : xe R—{2} tel que: |x|<1
Ona: — _ 2 x+ X
2—x 2—X
Donc : X X2
2— 2-x
4 X?
Donc: [———(2+X)|=
2—X ( ) ‘Z—X
N 4 X2
Cest-a-dire : |———(2+x)[==— (1) Car: x2>0
2—X |2—x
Ona:|X/<1Donc: —1<x<1 c’est-a-dire: —1<-x<1
Donc: 2-1<2—-x<1+2 c’est-a-dire 1<2—x<3 et par suite : %321 <1 donc: -1
—X
1 2
Par suite : ﬂﬁl et puisque : x2=0 alors : 2—x < X2 et d’aprés I'égalité (1)
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4
_ 2 < 2
5 ( +x) X

Onadonc:

. 1
2) Déterminons une valeur approchée du nombre : 0.99 a 2x10™ pres ???

D’apres 1) b) on donne a X lavaleur: x =103 et puisque ‘10—2‘ <1

<(10°? )2

~(2+107%)

Alors : 4
"12-10°

~(2+0,001)|<10°

C’est-a-direona;: |———
1-0,001

Donc : <10°° et par suite : 2,001est une valeur approchée du nombre : a10° prés

L—2,001
0,999

0,999

Exercicel : Soit x et y deux réels. Démontrer que |X+ Y| <||+|y| Cette inégalité est appelée "inégalité
triangulaire™.

Corrigé :|x+y|<|x|+|y| Equivalenta: X+ y\z < (‘X‘*“YDZ
Equivalenta: (X+ Y)2 s (‘X‘Jr M)z

Equivalenta: x? +2xy +y2 <|x" +2|x||y|+|y|
Equivalenta: X* +2xy +y* < x* +2|x||y|+ X*

Equivalenta: Xy <|X||y| cette derniére inégalité étant vraie, la premiére est aussi vraie.

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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