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Correction : Devoir libre de préparation pour le devoir surveillé n°5
Sur les : FONCTIONS - Généralités

Exercice0l : Soit la fonction numérique f définie par : f (x) :Hil
X+

1) Déterminer 'ensemble de définition de la fonction f
2) Calculer lesimagesde: 0 ;1 ; -1 et-2 par f.

1
2) Les nombres : 0 ; > ; 1 et 2 ont-ils des antécédents par f ? si oui, trouver ces antécédents
3) Montrer que 1 est un maximum de f sur R
Solution : 1) D, ={xcE/ f (x)eR}
D, ={xeE/|x+1=0}
X|+1=0 signifie |X| =-1
Cette équation n’admet pas de solution dans R
Donc : ‘X‘+1 ne s’annule jamais
Par suite: D; =R

2) Calculons lesimagesde: 0 ;1 ; —let-2 par f.

Lttty

f 0 = = =—-=
*1(0) 0+1 0+1 1
Donc : I'image de O parfest: 1
1 1 1

f 1 == —
* Q) 1+1 141 2
Donc : 'image de 1 par f est : %

1 1 1
f(-l)m ==
* 1) -1+1 141 2

Donc : 'image de -1 parfest: %

Remarque : 1 et -1 ont les mémes images par f car : f(-1)=f(1)=

N | =

f(—2):L=i=1 ; Donc : I'image de -2 par f est : 1
-2[+1 2+1 3 3

2) a) Déterminons les antécédentsde : 0 par f s'ils existent :

X est 'antécédents de O par f signifie que 0 est I'image de X par f

Equivaut & : chercher les réels X tels que : (x):O

On résout alors dans R I'équation f(x)=0

f(x)=0 signifie que : ||L1=0 Signifie que : 1=0 (impossible)
X+

Par suite : 0 n’admet pas d’antécédents par f
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1
b) Déterminons les antécédents de : 5 par f s’ils existent :

1 1
X Est I'antécédents de 5 par f signifie que 5 est I'image de X par f

. 1
Equivaut & : chercher les réels X tels que : f () =5
1
On résout alors dans R I'équation f(x):E
f(X)=1 Signifie que : L1
2 X[+1 2

Signifie que : [x|+1=2
Signifie que : [x|=1
Signifie que : x=1 ou x=-1

Par suite : les antécédents de % parfsont:1l et —1.

c) Déterminons les antécédents de : 1 par f s'ils existent :

X Est I'antécédents de 1 par f signifie que 1 est I'image de X parf
Equivaut & : chercher les réels X tels que : (X):l

On résout alors dans R I'équation f(x)=1
f(x)=1 Signifie que : Hilzl Signifie que : [x|+1=1
x|+
Signifie que : [x|=0
Signifie que : x=0
Par suite :1 admet un unique antécédent par fc'est: 0

d) Déterminons les antécédentsde : 2 parf s’ils existent :
X est I'antécédents de 2 par f signifie que 2 est 'image de X par f

Equivaut & : chercher les réels X tels que : (X): 2

On résout alors dans R I'équation f(x)=1

f (x):2 Signifie que : |X|L+1:2 Signifie que : |x|+1:%
... 1 1 .
Signifie que : |x|:5—1:—5 (impossible)

Par suite : 2 n’admet pas d’antécédents par f
3) Montrons que 1 est un maximum de f sur R
On a déja vu que : f(0)=1

Il suffit de montrer que : f(x)< f(0) pour tout réel X

Soit xeR : Ona: x>0 donc : [x|+1>1 donc : xilgl
+

Donc : f(x)<f(0) pour tout réel X
Par suite : f 0)=1 est un maximum de fsur R
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Exercice02 : Déterminer 'lensemble de définition des fonctions suivantes définie par :

1 2x3 —5x+1 4x° —3x
1) f(x) =7x*—=x*-3x+6. 2) f(X)=———. 3) f (x) = .
N 0= I100=360 25
2024x -1 —x? +2025x +1
4) f =—. 5 f =-2X+8. 6) f — _
) F(X)="s"%, ) £(x)=v-2x+ ) £(x)= 2
7) f(x)=-2023x"+2024x + 2025+ /3x* + 2x—1. 8) f(x)= /_ZXJ;Af.
X_
—6x° +cosx—1
9) f(x)= .
) V3X% +2x -1
sinx—2 J2x-12
10) f(x):|x_2|_|x+1| 11) f(x)=m 12) Dy :{XGR/1—|2x—4|20}
Jx—2-3 cos’ X —sin X 5x—1
13) f(x)=— = "° 14) f(x)=—o "2 15) f(x)=
) 1) X° —28x° +27 ) 1) J2sinx-1 ) (%) N
16) f(x)=~2+x+VI-x 17)f(x)=—‘lx\/:1_22
X +

Solution : Remarque : Soit f une fonction réelle de la variable réelle de E dans F
L’ensemble de définition de la fonction f se note D, etona:
D, ={xeE/ f(x)est calculable] Ou D, ={xeE/ f(x)eF} ouencore D, ={xeE/ f(x)eR}

1) f(x)=7x° —%xz -3x+6  f estune fonction polyndme donc un réel a toujours une image.

Donc D, =R
2x® —5x+1 : , : , i
2) f(x)= TR Pour les fonctions du type fractions rationnelles, 'ensemble de définition est
X+

'ensemble des nombres pour lesquels le dénominateur est non nul.
D, ={xeR/6x+12=0}

6x+12=0 Signifie x:—%:—Z

Donc D, =R —{-2} = J-o0;—2[ U]-2; +oo[

On dira aussi que —2 est une valeur interdite pour la fonction f
Remarque : -2 est |la seule valeur réelle qui n’a pas d’'image par f
4x° —3x

36x?—25

D, ={xeR/36x* - 250}

3) f(x)=

36x° —25=0 Signifie (6x)2 —-5°=0 Cc'est-a-dire : (6x-5)(6x+5)=0

Signifie 6x—5=0 ou 6x+5=0 Signifie x:% ou x=-2

6
Donc D, :R—{—E;E} ou D, :}—w;—g[u}—§;§{u}§;+o®[
6 6 6 6 6 6
~ 2024x-1 - \
4) f(x)_W. D, _{XER/x —5x¢0}
x*~5x=0 Signifie x(x’~5)=0 Equivauta: x=0 ou x’-5=0
Cest-a-dire: X=0 ou x*=5
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Signifie X=0 ou x=+/6 ou x=-+5
Donc D, =R—{—J§;O;J§} ou D, =}—oo;—\/g[u}—\/g;o[u]o;\/g[u]\/g;+oo[
5) f(x)=+-2x+8.

lintérieur de la racine est positif: D, ={xeR/-2x+8>0}

—2x+8>0 Signifie —2x>-8 donc xs_—g par suite : x<4

Donc : D, =]-o;4]

—x® +2025x +1
6) f(x)=
) 1) 3x* +2x-1
3x*+2x-1=0 a=3 eth=2 et c=-1
A=b’—4ac=2"—4x3x(-1)=4+12=16=(4)" >0

D, ={XER/3x2+2x—1¢0}

_—b+A —b-A
= et x, =
2a 2a
_2+416_2+4 2 1 ot _—2—\/1_6_—2—4_—_6__1
2x3 6 6 3 2 2x3 6 6
1 1 1
Donc : D, :R—{—l;—} ou D, :]—oo;—l[u}—l;—liu}—;+oo{
3 3 3
7f (x) = —2023x° + 2024 + 2025+ /3% + 2x -1
D, ={xeR/3x*+2x-1=0}
3x*+2x-1: Soit A sondiscriminant:c=-1 et b=2 et a=3
A=b?—dac =2~ 4x3x(-1)=4+12=16=(4)" >0
_-b+yA -b-A
= et x,=
2a 2a
_2+416_-2+4 2 1 AN _—2—J1_6_—2—4_;6__1
2x3 6 6 3 2 2x3 6 6
T —0C —1 }3 +00
3r*+2x—1 + ¢ - ¢l +
1
Donc : D, :]—oo,—l]u[é,+oo[
8) f(x)= /_2X+4 ; Df:{XeR/_2X+420 etx—3¢0}
X—3 X—3
—-2Xx+4=0 Signifie —2x=-4 c’est-a-dire : x=2
x—3=0 Signifie x=3
T —oC 2 3 oo
—2x+4 + l') — —
r—23 — — 0 -+
Donc : D, =1]-2,3]
http://www.xriadiat.com/ PROF: ATMANI NAJIB
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—6x° +cosx—1

B +2x-1

D, ={xeR/3x* +2x-1>0}

3x*+2x—1 : Soit A sondiscriminant:c=-1 et b=2 et a=3
A=b? —4ac=2"~4x3x(-1)=4+12=16=(4)" >0

9) f (x)=

:—b+\/Z et xzz_b_\/Z
2a 2a
C2+4162+4 2 1 ot x _—2—\/1_6_—2—4_—_6__1
2x3 6 6 3 2 2x3 6 6
= —0C —1 flj +o0
34221 + ¢ - ¢l +
1
Donc : D, =]—oo,—1[uj|§,+oo[
sinx—2
10)f(x)=m. D, ={xeR/|x-2—|x+1 =0}
[x-2|—|x+1=0 Signifie |x—2|=|x+1
Signifie x—2=x+1o0u x—2=—(x+1)
Signifie x—x=2+1o0u x-2=-x-1
Signifie 0=3 ou 2x=1
Signifie x:% car 0=3 (impossible)

Donc : D, = R—{%}

11) f(x)= —M. D, ={xeR/2x=12>0 et x*—8x=0}
—8x !

2x—-12>0 Signifie I X>6
x? —8x =0 Signifie : x(x—8)#=0 c'est-a-dire : x=0et x=8

Donc : D, =[6,+0[ —{0;8} =[6,8[ U8, +o]

12) { ()= B 4

D, ={xeR/1-|2x—4/>0 |

1-|2x—4|>0 Signifie que : [2x—4| <1 Signifie que : —-1<2x—4<1

Signifie que : -1+4<2x—-4+4<1+4
Signifie que : 3<2x<5

Signifie que : g <E
Donc: Dy = F E}
2 2
13) f(x)— X
28x +27

D, :{XGR/X6—28X3+27¢0 et x-2>0 |
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D, ={xeR/x*-28x*+27#0 et x>2 |
x® —28x* +27 =0 Signifie que : (x3)2—28(x3)+27:0

Faisons un changement de variable en posant : X =x* ; nous obtenons I'équation :
X?-28X +27=0
Calculons le discriminant : A =b*—4ac = (—28)2 —4x1x27=676=262>0

Comme A > 0, I'équation possede deux solutions distinctes : X, = 28-26 =1 et
x,-28+26 _54_,,
2 2

Donc: x*=1ou x*=27.
Equivalenta: x=1 ou x=3
Par suite : D, =[2;+o0[ —{1;3} =[2;+00[ — {3} =[2;3[ U [3;+oq]

2 _ -
14) f(x):cf/iz)f—smlx. D, :{XER/\/ESinX—l;ﬁO}
sin x —
: o 1 2
J2sinx—1=0 Signifie sinx=——="=
) N
sinx:g Signifie sin x:sin(%j

Signifie x:—%+2k7z ou XZ/Z'-(%]+2K7Z’ ou keZ
Signifie x:—%+2k7z ou x:%r+2k7z ou keZ

Donc: D, :R—{—%+2k7r;3§+2k7z/k eZ}

5x-1

15) f

) () X? +2
Df:{xEE/x2+2¢0}

x2+1=0 Signifie x2=-2
Cette équation n'admet pas de solution dans R
Donc : x2+2 ne s’annule jamais

Par suite: D; =R

16) f(X)=V2+x+41-x

={xeR/2+x>0 et 1-x>0}
Df {xeR/x>-2 et x<1} Donc D, =[-21]
17) £ (x) = J_ 2
X +2
D, {XER/\/_+2¢OEt x>0 et x— 1>O} {XER/\/;i—Z et x>0 et le}
D, ={xeR/ x>1}

Donc : D; =[1;+o|
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Exercice03 : Les fonctions f et g définies respectivement par : f (x)= —X_\,ls et g(x)= X_é
X+ X+

Sont-elles égales ?
Solution : Déterminons leur ensemble de définition :

Pour f, on doit avoir : :—_:132 0 et x—1=0 donc ce qui donne D, = ]—o0; =3[ U[L;+o0]
+

Pour g, on doit avoir x—1>0et x+3>0 ce qui donne D, :[];+oo[
On adoncD; # D, . Les fonctions ne sont donc pas égales. On écrit: f =g

On remarquera cependant que sur [L+o[ona f(x)=g(X)

Exercice04 : Soit f la fonction numérique tel que :

1) Déterminer D,

2) Calculer: f(3); f(0); f(-2)

Solution : 1) D, ={xeR/x<1et x+1=0}U{xeR/x>1et x(2—x)=0}
Donc: D, ={xeR/x<let x#-1ju{xeR/x>1et x=0 et 2—x=0}
Donc: D, ={xeR/x<let x=-1}u{xeR/x>1 et x=2}

Donc : D; =]-o0;—1[ U ]-L1]u [1; 2[ U ]2;+0]

Par suite : D; =]-o0;—1[ U ]-1;2[ U ]2; 0]

2) calcul de : f(3)

2

Ona:3>ldonc: f(3)= 3+6 =—E=—5

3(2-3) 3
Calcul de : f(0)
Ona: 0<ldonc: f(O):E:_—lz—

0+1 1
Calculde f(-2):Ona:-2<-1o0u -2<1
Donc : f(—2):_2_1:__3:

-2+1 -1

Exercice05 : Soit f une fonction numérique tel que : f (x):5x2 +3
Montrer que f (O):3 est un minimum de f sur R

Solution : D, =R

Onapourtout x eR x°>0 donc 5x*>0 car 5-0

Par suite 5x*+3>3 etona f (0)=3

Donc pour tout x eR f (x)>f (0)

D'oti : f (0)=3 estun minimum de f sur R

Exercice06 : Soit f une fonction tel que : f (x)=3x"+2
1) Déterminer D,

2) Etudier la parité de la fonction f
3) Donner une interprétation graphique de ce résultat
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4) Calculer le taux d’accroissement de fonction de f Entre x et x, tel que : X, # X,
5) a) Etudier la monotonie de f sur l'intervalles [0;+oo[

b) En déduire les variations de f sur ]—oo;O]

6) Dresser le tableau de variation de f

Solution :1) f est une fonction polynéme donc D, =R

2) Etudions la parité de la fonction f :

-si xeR, alors —xeR

- f (—x)=3(—x)2 +2=3x’+2=f(x) Cestadire: f(—x)=f(x)

Donc f est une fonction paire,

3) Une interprétation graphique : puisque f est une fonction paire alors I'axe des ordonnées est un

axe de symétrie a la courbe de f.
4) soient x, eR et X, eR tel que: X #X,

f(4)-f(x) _(36°+2)-(3%"+2)

T(X;:X,)= =
(Xl XZ) X =X X =X,
Co3x2o3x2+2-2 3(X-x7)
T(X;%,)= =
X — X%, X =X
3(x, —X + X
T(x;%,)= (5 =x) (4 2)=3(xl+x2)
X =%,

5) a) Etudions la monotonie de f sur l'intervalles [O;+oo[

Soit X, €[0;+00 et X, €[0;+00]

Donc x>0 et x,>0 et x, #X, implique X +X, >0 Donc 3(x+X,)>0 car 3>0

Donc T (%;X,)=3(%+X,)>0

D’ou : f est strictement croissante sur [0;+oo[

b) Déduction des variations de f sur ]-0;0] :

Puisque f est strictement croissante sur [0;+oo[ et f est une fonction paire et le symétrique de
[0;+o0] est ]-o0;0]

Alors : f est strictement décroissante sur ]—oo;O]

6) Résumé : tableau de variation : f (0)=3x0"+2=2

| N
2
X

Exercice07 : Soit g une fonction tel que : g(x):ﬁ.
+

1) Déterminer D, .
2) Calculer le taux d’accroissement de fonction de g entre X et X, tel que : X #X,.
3) Etudier les variations de g sur les intervalles | =]-o0;—1] et J =]-1;+o[ .
4) Dresser son tableau de variation de f.
N

et
J2-1 7 31

5) En déduire une comparaison des nombres :
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Solution : g(x)zxi+1

1) On a g(x)eR équivaut a: x+1-0 C'est-a-dire : x=-1
Donc D, = R—-{-1}
2) Soient x, e D, et x,eD, tq X #X,
g(x1)_g(xz)
X =%
X X X (%, +1) =X, (X, +1)
X +1 x,+1 (%, +1)(x, +1)
. _ X =X 1 _ 1
T(xi%)= (%, +1)(x2+1)>< X —% (% +1)(x,+1)
3) a) Sur | =]—o0;—1]
Soit x, € ]-oo;—1[ et x, €]-o0; -1  x #X,
Donc x,<-1 et X,<-1 Donc X +1<0 et X,+1<0 Donc (X% +1)(x,+1)>0
1
(%, +1)(x, +1)
D’ou : g est strictement croissante sur | :]—oo;—l[
b) Sur J =]-1;+o9
Soit X, € |-L+o0[ et x, € |[-L+oo] x #X,

Ona:T(x;X)=

9(%)-9(x)

Donc : T(x;X,)= =0 sur | =]-o0;-1

Donc: x >-1 et x,>-1 Donc X +1>0 et x,+1>0 Donc (X +1)(x,+1)>0

Donc : T(X;X,)= =0 sur J = |-1;+oo

1
(%, +1)(x, +1)
D’ou : g est strictement croissante sur J :]—1; +oo[
4) Résumé : tableau de variation :
T |—00 —] 400

f)l A

5) Ona —v2 e]-0;-1 et —/3 e ]-w;-1[ et —\3<—2
D’apres le tableau de variation de g on a : g est strictement croissante sur J = ]—1; +oo[

Alors : g (—\/5) <g (—\/5)

Donc : 3 < 2
B+l —2+1

Donc : \/§ < ﬁ
J3-1 2-1
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Exercice08 : On considére les fonctions : f (x)=x*—2x etg(x)zi2 et (C,) et(C,) les
X_
courbes représentatives des fonctions f et g

1) Déterminer I'ensemble de définition des fonctions fet g
2) a) Vérifier que : f (x):(x—l)2 ~1si xeD,
b) Vérifier que : g(x):l+£ si xe D,

3)a) Donner la nature de la courbe de f et ces éléments caractéristique
b) Dresser le tableau de variation de f
4)a) Donner la nature de la courbe de g et ces éléments caractéristique
b) Dresser le tableau de variation de g

5)Déterminer les points d'intersection de (C, ) avec les axes du repere
6)Déterminer les points d’intersection de (Cg) avec les axes du repere
7)Tracer les courbes (Cf) et (Cg) dans le méme repére orthonormé(o;f;f)
8) Déterminer algébriquement les points d'intersection de (C, ) et (C,)

9)Résoudre graphiquement 'inéquation : f (x)<g(x)

10)Soit h la fonction définie par : h(x)=|x| 5

a) Déterminer I'ensemble de définition D,
b) Montrer que la fonction h est paire
c)Vérifier que h(x)=g(x)pour tout x deR* —{2}
11)Tracer la courbes (C,) de h et (Cg) dans un méme repere orthonormé(o;f;j)
12)Soit K la fonction définie par : K(x) =‘f (x)‘
a) Tracer la courbes (C, ) de K dans le méme repere orthonormé(o;f;f)
b) Discuter suivant les valeurs du parametre réel m, le nombre de solutions de
L’équation K(x)=m
: X
Solution :1) f(x)=x*-2x etg(x):—2
X_
Dans I'expression de f (x) , X peut prendre n'importe quelle valeur réelle : Donc D, =R

Tandis que pour : g(x) , x ne doit pas prendre de valeur telle que : x—2=0soitx =2
Donc : D, =R—{2} =]-0;2[ U]2;+o9[

2) a) Vérifions que : f (x):(x—l)2 ~1si xeR

f(X)=x"—2x=x*—2x+1* -1* =x* - 2x xx1+1° -1

Donc : f (x) :(x—l)2 —1( la forme canonique)

b) Vérifions que : g(x):1+xf22 si xe D,

2 B x—2+2_ X
X—2 X—2 X—2

1+

= g(x)(La forme réduite)
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3)a) Méthodel : Ona:a=1letb=-2etc=0 f(x)=x"-2x (f (x)=ax?+bx +c)
b 2
=—=———=-let B=f(-a)= =1° - =—
a=—=-o—=-let f=1f(-a)=1f(1)=1-2x1=-1
Ainsi : dans le repere (O;T;T) la courbe (C, ) c’est une parabole de sommet W(—a;,B):W (]; —1)

et d’axe de symétrie la droite x =1
Méthode?2 : On utilisant un résumé de notre cours :

Rappelle : f (x) =a(x+o¢)2 + f (forme canonique)

Dans un repére (O;T;T) la courbe (C, ) c’est une parabole de sommet W (—«; ) et d’axe de
symeétrie la droite x =-«

Dans notre exercice on a : f (x):(x—l)2 ~1si xeR : a=-let f=-1

Dans un repére (O;T;T) la courbe (C, ) c’est une parabole de sommet W(—(—l);—l) c’est-a-dire :
W (L-1) et d'axe de symétrie la droite : x=—(-1)=1

b) Le tableau de variationsde f: a=1>0

r |—x 1 4o

@ N\ 7
—

4)a) Méthodel :On utilisant un résumé de notre cours :

Rappelle : Si: g(x)=ﬂ+L alors (Cg) est une hyperbole de centre Q(—«; ) et d’asymptotes
X+a
les droites d’équations : x=—-a et y=p
: 2
Dans notre exercice on a : g(x)=1+n avec:a=-2et f=1letk=2>0

Donc (Cg) est une hyperbole de centre Q(Z;l) et d’asymptotes les droites d’équations :

x=2et y=1

Et puisque : k=2>0 alors : g est strictement décroissante sur les intervalles : ]—oo;2[ et ]2;+oo[
b) Le tableau de variations de g :

T |0 2 4ocC

=

,

e A |

Méthode?2 : (on utilisant un résumé de notre cours)

, ax+b
Si:9(x)= cx+d

et c=0 alors (C, ) est une hyperbole de centreQ(—%;%) et d'asymptotes les

droites d’équations : X = —% et y=

ol

a b
liér cas : si detg :‘c d‘ =ad —bc>0 alors g est strictement croissante

a b
2iér cas : si detg :‘c d‘ =ad —bc <0 alors g est strictement décroissante
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1x+0
X—2

Dans notre Exercice ona: g(x)= donc (C, ) est une hyperbole de centre (2;1) et
; . ) s , -2 1
d’asymptotes les droites d’équations : X = -1 =2 et y= 1" 1

0
5 zlx(—Z)—1><0:—2<0

det —1
9=h

Donc : g est strictement décroissante sur les intervalles : |-o0;2[ et ]2;+o0

b) Le tableau de variations de g :
& —x0 2 o

g eI 1
5)Déterminer les points d'intersection de (C, ) avec les axes du repere
f (x)=x*—2x

a) Intersection de la courbe (C, ) avec I'axe des abscisses

Les points d'intersection de la courbe (C, ) avec I'axe des abscisses ont leurs ordonnées nulles,
et leurs abscisses sont les solutions de I''équation f (x ): 0
f (x)=0 Signifie x*-2x=0
Signifie x(x—2)=0
Signifie x=0 ou x—-2=0
Signifie x=0 ou x=2
Donc : les points d’intersection de la courbe (C, ) avec 'axe des abscisses sont :0(0;0)et A(2;0)

Donc : (C, )~ (ox)={A(2,0);0(0,0)}
b) Intersection de la courbe (C, ) avec 'axe des ordonnées
Le point d’intersection de la courbe (C, ) avec I'axe des ordonnées a une abscisse nulle
Etona f(0)=0°-2x0=0
Donc le point d’intersection de la courbe (C, ) avec I'axe des ordonnées est : O(0;0)
Donc : (C, )~ (oy)={0(0,0)}
6)Déterminer les points d’intersection de (Cg) avec les axes du repere
X
g(x)= w2
a) Intersection de la courbe (Cg) avec I'axe des abscisses
Les points d’intersection de la courbe (Cg) avec I'axe des abscisses ont leurs ordonnées nulles,

et leurs abscisses sont les solutions de I"’équation g (x)=0
X
x)=0 Signifie ——=0

g(x) gnifie ~—

Signifie x=0
Donc le point d’intersection de la courbe (Cg) avec l'axe des abscisses est :0(0;0)
Donc : (C, ) (ox)={0(0,0)}
b) Intersection de la courbe (C,) avec I'axe des ordonnées

Le point d’intersection de la courbe (Cg) avec I'axe des ordonnées a une abscisse nulle
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0 f—
0-2
Donc le point d’intersection de la courbe (Cg) avec I'axe des ordonnées est : O(O;O)
(C4)(oy)={0(0.0)}

7)Représentation des courbes (C, ) et (C,) dans le méme repére orthonormé(o:i )

Etona g(0)= 0

La courbe (Cg) :

-2 | -1 |10 |2 |3 |4 | 4
583 | 2 |3 3 |2

La courbe (C, ) : f(x)=x*-2x
X 2| 3| 4
f(x)| of 3| 8

m=4 (Cy)

ProfATMANINAJ

8) Déterminons algébriquement les points d’intersection de (Cf) et (Cg)

Résolvons dans : R—{2}I'équation : f(x)=g(x)
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f(x)=g(x) Signifie que : x2—2x=%
X
- : ol X g
Signifie que : x(x—2) —
1
- : IO S
Signifie que : X| X X—ZJ
Sianifi . (x-2)"-1 o
ignifie que : o -
Sigite que - x| 2 | g
ignifie que : — -
~2-1)(x-2+1
Signifie que : X (x X)(; + )]:0

-3)(x-1
Signifie que : X(XX—)(ZX):Oavec xeR—{2}

(x—3)(x—-1)=0avec xe R—{2}
Signifie que : x ou Xx—1=0 ou x-3=0

Signifie que : x ou x=1ou x=3

Et par suite : (C, )n(C,)={C(1-1);0(0,0);B(3,3)}

9)Résoudre graphiquement 'inéquation : f (x)<g(x)

Signifie que :

x

Résoudre graphiquement I'inéquation : f (x) <g (x)équivaut a déterminer les intervalles dont on a
(C,)est au-dessous de (C,)

Donc : graphiquement : S =[0,1]u]2,3]

10)Soit hla fonction définie par : h(x)=

a) Déterminons I'ensemble de définition D,
D, ={xeR/|X-2#0} ; [X-2=0 signifie |x=2
Signifie x=2 ou x=-2
Donc : D, =R—{-2;2}
b) Montrons que la fonction h est paire
-si xeR-{-2;2}, alors —xeR—{-2;2}
e I

- h(-x)= X2 = X-2 =h(x) C'esta dire : h(—x)=h(x)

Donc h est une fonction paire,

c)Vérifions que h(x)=g(x)pour tout x de R* —{2}

_ M x
X-2 x-2

Donc :h(x)=g(x)pour tout x de R* —{2}

11) Représentation de la courbes (C,) de h dans le méme repére orthonormé(o;?;j)

Soit: R*—{2}ona: h(x) =g(x) car | =x
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(eNY . ;

8 -7 -5 -5 -4 -3 2

Prof/ATMANI NAJIBI

12)Soit K la fonction définie par : K(x):‘f (x)‘
a) Tracer la courbes (C, ) de K dans le méme repere orthonormé(o;f;f)

T4 —2
2
=t —2

-3 -2 -1 0 1 2 3 4

Prof/ATMANI NAJIB N g
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Remarque : tous les courbes dans un méme repére :

| K(z) = 1*-21
| f[;ﬁ)f Tt -2z
[ /B
! ¢
. | 0=12,1)
g(x) = — | /
¥ 2 ! A
8 7 5 5 4 3 R T T
! /
F’rOTr'ATMAN! NAJIB G,/

| = (1,-1)

b) Discutons suivant les valeurs du parameétre réel m, le nombre de solutions de

L’équation K (x)=m

Le nombre de solutions de I'équation K(x) =m : est le nombre de points d’intersection de (CK ) et
la droite (D,,)d’équation : (D,) y=m

> Si m<1: I'équation n’a pas de solutions

> Si m=0: 'équation admet deux solutions

> Si 0<m<1: I'équation admet 4 solutions

> Si m=1: 'équation admet 3 solutions
> Si m>1: 'équation admet deux solutions

C’est en forgeant que I'on devient forgeron : Dit un proverbe.
C’est en s’entrainant régulierement aux calculs et exercices que I'on devient un mathématicien
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